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QUESTIONS

1.- Se sap que certa funcié derivable F(x) verifica les condicions seglients:
: 1 ,
Flx)=—= i F()=3

a) Trobeu F(x)

b) Calculeu I'area compresa entre F(x) i 'eix OX des de x=0 fins x=1.
[1 punt per cada apartat]

1 -3 1 3
2.- Considereu les matrius A= i B= .
2 2 -2

a) Trobeu la matriu M , cuadrada d’ordre 2, ta que M - A= B.

b) Comproveu que M?> = I, (matriz identitat d’ordre 2) i deduiu I'expressio de M ".
[1 punt per cada apartat]

3.- Discutiu el sistema d’equacions lineals segiient en funci6 dels valors del parametre m .
x+y+(m—1)z=l

x+(m—l)y+z=m—1

(m—l)x+y+z:m+2
[2 punts]

4.- Trobeu l'equacié de la recta perpendicular al pla 7 :2x—y+z+3=0, que passa pel punt

(-1,3,a) del pla.
[2 punts]

PROBLEMES

5.- Considereu una funcié tal que la seva representaci6 grafica a I'interval (— 3, 3) és la seguent:

I
JUY S
[ T —
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a) Determineu les abscisses dels punts extrems (maxims i minims) relatius.
b) Estudieu el creixement | decreixement de la funcio a I'interval (—3,3)).
c) Feu un esbds de la grafica de la derivada daquesta funcioé.

)

d) Sabent que la funcié és de la forma f(x): ax* + bx* +c, trobeu de quina funcié es tracta.
[0,5 punts per I'apartat a; 0,5 punts per I'apartat b;1 punt per I'apartat c; 2 punts per I'apartat d]
x—2 +1 z x—1 +7 z+5
6.- Donades les rectes 7: YT _Z i s . = i el punt P:(l,l,—l),
1 2 -1 1 2 3

volem trobar I'equacié de la recta que passa per P ique tallaa r i s. Pera conseguir-ho:

a) Trobeu I'equacié6 general o cartesiana ( és a dir l'equaci6 de la forma
Ax+ By +Cz+ D =0) del pla 7 que conté la recta 7 i el punt P.

b) Trobeu el punt M calculant el punt d’'interseccié del pla 7 amb la recta s.

c) Trobeu la recta que passa pels punts P i M .

d) Comproveu que la recta trobada en I'apartat anterior és la que busquem.
[1 punt per cada apartat]




Dep. de Ciéncies 2007-2008

L T B
== STUCOM 2 BAT 1
STUCOM Centre d’Estudis MATEMATIQUES
www.stucom.com
Homologat i concertat per PAU-JUNY
la Generalitat de Catalunya Toni Gregori

20080611

Temari: 2n de Batxillerat

RESOLUCIO

1.- a)
1
x“l x% 4 /

1
fde= k=S k= at

1
J.@dx:jx —_i—'_l %
4 5

F(l):3:§()/+k 3= k=3-o=0 = F(x)zéx%+§.

b) La funcio entre O i 1 és positiva, no tenim problemes de signe:
1

1 3 %+1
I(i’%*é}bﬁ 4.x 3. [ R } [0]= 28 .5_
3 3 37

0\ 3 3 3/ 41 3 21 3
4 0
2.-a)
1 -3} (1 3 1 -3\" (1 3
M. = — M: . = %
2 2 2 =2 2 2 2 =2
1 -3 1 =3 (1 2 1 -3 12
=2+6=8 — = =—
2 2 2 2 -3 2 2 2 8\ -2
12 3)(1 3 1(8 0 1 1
%k — — . = — = :M.
8\—-2 1/{2 -2/) 8{0 -8 0 -1
b)
5 1 1 1 1 1+0 1-1 1 0
M — . = = :]2
0 -1)10 -1 0+0 0+1 0 1
3 1 1 1 1 1 1 1 0y (1 1 1 1
M = . . = . = =M
0 -1/{0 -1)\0 -1 0 1/{0 -1 0 -1
. 1 1 1 1 1 1 1 1 s 5
M" = . . . =M M"=1,-1=1
0 -1/\0 —-1)10 —-1/J{0 -1
. Sznesparell 1,
M
Si n és senar : M
3.

x+y+(m—1)z:1
x+(m—1)y+z:m—1
(m—Dx+y+z=m+2

(4/4)=| 1 m-1 1 5 om-
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1 1 m-1
detd= 1 m-1 1 =m—1+m—1+m—1—[(m—l)3+1+1]=
m-1 1 1
=3m—-3—(m* =3m* +3m—1)-2=—m’ +3m> -4

Per Ruffini: —m”> +3m* —4 = —(m—2)2 -(m+1)

* Si o m#2im#-1 = detd#0 = rangA=3icomrangZ<4 =
= rand =3 =rangd —> COMPATIBLE DETERMINAT e

P11
kxSt om=2 o (4/4)=|1 1 1 i 1| > rangA=1irang 4=2 E iio
1114
INCOMPATIBLE o
Io1o-2 0
xxk S o m=-1 — (A/Z): 1 -2 1 ! =2| > rangd=2=rangd
S 2N T

1 1 —
‘1 5 #0end i C,=C, — rang A no pot augmentar

= COMPATIBLE INDETERMINAT , grau de llibertat 3—2=1e

4 -
Z:2x—y+z+3=0 — VA =02,-11) > rlz = v =VA
(-1,3,a)er = 2-(-1)-(3)+a+3=0 — a=2
= rectar: (x,y,z)=(-13,2)+1-(2,-1,1)e

5.-

a) Maxims:x=-2ix=2. Minim:x=0e
b)
Creix : Vx € (—3,~ -2]ulo, 2) i estrictament Vx € (—3,-2)U(0,2)
Decreix : Vx € [-2,0)U[2,3) i estrictament Vx € (-2,0)U(2,3)
c)

2PFea
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Per fer-ho:
F creix = F'>0, zona positiva. Maxim:F'=0 — talla al'eix X.
F decreix = F'<0, zona negativa. Minim: F'=0 — talla al'eix X

On F' té els maximsi minims son les inflexions de F.

d)
f(x)=ax* +bx* +¢
£'(x)=4ax’ + 2bx
f(=2)=1 > a(=2)" +b(-2) +c=1
f0)=—1 - a-0+b-0+c=-1
. ) 16a+4b+c=1
f2)=1 - a2)' +6(2) +c=1 16a+4b=2}
= c=-1 =
f'(=2)=0 — 4a(-2) +2b(-2)=0 19 +4b = 0 32a+4b=0
f(0)=0 - 4.0+26-0=0
f'2)=0 - 4a-(2) +2b(2)=0
b:—%:—&z = 16a+4(-8a)=2 = -2=16a = a:—% = b=1
= y=—1x4+1x2—10
8
P(I,l,—l) r:x_2=—+1=i S:x—1:y+7:z+5
1 2 -1 1 2 3
a)
P(1,1,-1) x-1 1 1
T , {(2,—1,0) = z:y-1 2 -2/=0 >
conte ar
v, =(1,2,-1) z+1 -1 1
- 2x-2-y+4+1-2z-2-2z-2-2x4+2-y+1=0 —> -2y-4z-2=0 =
= y+2z+1=0e
b)
y+2z+1=0 y+2z+1=0
M:2x-2=y+7| — 2x-9=y — 2x-9+6x-16+1=0 — 8x=24
3x-3=z+5 3x-8=z

- x=3 = z=1 - y=-3 = M=(3-31)e
c)
Rectat: (x,y,z)=(L,1,-1)+ A-[(3,-3,1)- (1,L-1)] = (1,L,-1)+ A -(2,-4,2)



Dep. de Ciéncies 2007-2008

- .
Sﬁca“ STUCOM 2 BAT 1
Centre d’Estudis MATEMATIQUES
www.stucom.com
Homologat i concertat per PAU-JUNY
la Generalitat de Catalunya Toni Gregori
20080611

Temari: 2n de Batxillerat

RESOLUCIO

La recta t talla a la recta s ja que conté el punt M, ara falta veure que talla a r:
(x,y,2) = (LL=1)+ A(2,-4.2)

2(1+22)-4=1-42+1 =4

2x—-4=y+1 - talla en
r —1-22+2=-1+22 ﬂzy
-x+2=z 4

1 1 1
[ t =[1+2-—1-4-——-1+2-— | =1(2,—1.0).
el punt (x,y.2) (+ SIS 2j (2.-10)

GRAFICAMENT:




